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prawa ludow staje sie w rzeczywistosci kwestia tego, do jakiego stopnia nielibe-
ralne ludy powinny by¢ tolerowane, a nie tego, jak sprawié, by wszystkie ludy na
zasadzie dobrowolnosci partycypowaly w prawie ludow.
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Antologia tekstéw Romana Murawskiego dostarcza przegladu wspotczesnych
stanowisk w filozofii podstaw matematyki oraz filozofii matematyki. Najstarsze
z artykutéw zawartych w tej publikacji pochodza z roku 1930, ktory stanowi
w historii filozofii matematyki swoistg cezure - we wrzesniu tego roku w Kroé-
lewcu odby#a sie 11 Konferencja Epistemologii Nauk Scistych, na ktérej Kurt Godet
ogtosit swoje stynne twierdzenia o niezupetnosci. Najnowsza z zawartych w ksigz-
ce prac powstata szescdziesiat lat pozniej.

Pierwszg cze$¢ antologii stanowig wyktady, ktére na wspomnianej konferen-
cji wygtosili Rudolf Carnap, Arend Heyting i Johann von Neumann. Dotyczg one
odpowiednio centralnych zatozen wiodacych poddwczas nurtow w rozwazaniach
nad podstawami matematyki, nurtéw okreslanych dzi§ mianem klasycznych: lo-
gicyzmu, intuicjonizmu i formalizmu. Wszystkie trzy wymienione stanowiska
mieszczg sie (czy raczej miescity) jeszcze catkiem w obrebie perspektywy, ktorg
w ostatnim dwudziestoleciu XV I1II wieku promowat Kant: matematyka jest aprio-
ryczna, a jej twierdzenia sg prawdziwe bezwyjatkowo i z koniecznoscig. Gtow-
nym zamierzeniem kazdego z owych nurtéw byto dostarczenie remedium na kry-
zys, ktory nastgpit w podstawach matematyki na przetomie wiekéw XIX i XX,
kiedy to za bramami matematycznego raju (jak okreslit Cantorowska teorie mno-
gosci Hilbert) natrafiono na sprzecznosci w postaci antynomii.

Poczatki logicyzmu, ktéry gtosi, ze matematyka jest fragmentem logiki, wig-
ze sie z nazwiskami Gottloba Fregego i Bertranda Russella, cho¢ jedynie Russel-
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fowi mozna zasadnie przypisa¢ stanowisko logicystyczne, ktérego intencje rozu-
mie sie jako poszukiwanie antidotum na kryzys w podstawach matematyki. Frege
stworzyt bowiem swdj system przed owym kryzysem - co prawda przynajmniej
dwie sposrdd antynomii byty juz woéwczas znane, mianowicie antynomia zbioru
wszystkich zbioréw i antynomia wszystkich liczb porzadkowych, obie rozpozna-
ne przez samego Cantora, jednakze nie widziano w nich wowczas tak fundamen-
talnego problemu. U podstaw systemu Fregego lezaly tez odmienne wytyczne: Fre-
ge przystapit do realizacji Leibnizjanskiej idei calculus philosophicus, co obejmo-
wato takze dostarczenie arytmetyce podstaw, to ostatnie czeSciowo inspirowane in-
nym waznym rezultatem matematycznym: arytmetyzacjg analizy matematycznej do-
konang przez Weierstrassa, Cauchy’ego i Dedekinda. Sama za$ realizacja postula-
tow logicyzmu miata polega¢ na redukcji poje¢ matematycznych do poje¢ logicz-
nych oraz wyprowadzeniu wszystkich twierdzeri matematycznych z logicznych. Pré-
bg Russella na tym polu byty napisane wraz z Whiteheadem trzytomowe Principia
Mathematica, rekonstruujgce matematyke na gruncie logiki oraz teorii typow. Ta
ostatnia stanowita niezbedne narzedzie dla wyeliminowania antynomii.

Koncepcje formalizmu filozofia matematyki zawdziecza Hilbertowi. Miat on
polega¢ na ugruntowaniu matematyki metodami finitystycznymi (co nazywa sie
dzisiaj programem Hilberta). Poniewaz operowanie pojeciem nieskoniczonosci ro-
dzito antynomie, Hilbert zaproponowat, by matematyke zawierajgca to pojecie sfor-
malizowac¢ (to jest, mdwigc ogolnie, sprowadzi¢ do konkretnych znakéw oraz re-
gut operowania nimi), a nastepnie rezultat owej formalizacji bada¢ juz przy uzy-
ciu wytgcznie metod finitystycznych, zapewniajgc w ten sposéb matematyce nie-
wzruszone podstawy. Jednym z rezultatéw takiej formalizacji miat by¢ dowod
niesprzecznosci matematyki infinitystycznej.

Intuicjonizm, stanowisko w pierwotnej postaci sformutowane przez holender-
skiego matematyka Luitzena Brouwera rezygnowat po prostu z ktopotliwych dzia-
téw matematyki, odrzucajagc na przyktad pojecie nieskoriczonosci nieprzeliczal-
nych, a przeliczalne przyjmujgc jedynie w sensie potencjalnym - jako reguty wy-
twarzania ciggle nowych elementéw. Domagat sie ponadto konstrukcji wszelkich
obiektow, o ktorych w matematyce moze by¢ mowa, twierdzac, ze nie istnieje za-
den niezalezny od podmiotu $wiat bytdw matematycznych.

Rok 1930 ostudzit nieco zapat przedstawicieli owych trzech nurtéw, co stato
sie za sprawg Kurta Godta. Na 1l Konferencji Epistemologii Nauk Scistych w Kré-
lewcu Godet przedstawit w zarysie swe dwa twierdzenia o niezupetnosci, ktore
opublikowat w roku nastepnym. Pierwsze méwito, ze w systemach aksjomatycz-
nych zawierajgcych arytmetyke istniejg zawsze zdania niedowodliwe, drugie - ze
w dowolnym takim systemie niedowodliwe jest zdanie stwierdzajgce jego nie-
sprzecznos¢. Kladty one kres nadziejom na realizacje programu Hilberta w jego
pierwotnej postaci i nakazywaty odnosic si¢ z ostroznoscig do rezultatow logicy-
stycznych oraz intuicjonistycznych. Ponadto stanowity pierwszy krok w strone
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zmiany statusu przedmiotu zainteresowan filozoféw matematyki: zapowiadaty
zwrdcenie sie ku matematycznej praktyce badawczej, podczas gdy stanowiska kla-
syczne zajmowaly sie bardziej jej rezultatami.

Wiaczenie teorii mnogosci do matematyki przyczynito sie do zmiany statusu
epistemologicznego tej ostatniej, same za$ pojecia teorii zbioréw staty sie w ma-
tematyce wszechobecne, wyznaczajac w duzej mierze wspotczesng jej postac.
Watkiem przewodnim tekstdw drugiej czes¢ antologii Murawskiego jest proble-
matyka teoriomnogo$ciowa, wcigz rozwazana z rozmaitych perspektyw fundacjo-
nalistycznych, jednakze w kolejnych tekstach coraz czesciej pojawia si¢ jako istot-
ny watek praktyka badawcza matematykow. Znalez¢ mozna w tej partii dwie pra-
ce Kurta Godta - artykut zawierajgcy rozwazania nad ideami logiki matematycz-
nej, bazujgce na dokonaniach Russella: zawiera on argumentacje na rzecz plato-
nizmu. Drugi tekst dotyczacy hipotezy continuum Cantora. Nastepnie mamy ar-
tykut Paula Cohena. Rezultaty uzyskane przez tego badacza w dziedzinie teorii
mnogosci uwaza sie za niezwykle donioste (Cohen udowodnit, za pomocg stwo-
rzonej przez siebie metodyforcingu, ze tzw. aksjomat wyboru jest niezalezny od
aksjomatow teorii mnogosci w wersji Zermelo-Fraenkla oraz ze te ostatnie uzu-
petnione o 6w aksjomat sg niezalezne od uogolnionej hipotezy continuum). Co-
hen opowiada sie w tekscie za pewng wersjg formalizmu, argumentujac przeciw-
ko platonizmowi.

Czesc¢ ta zawiera rowniez tekst Petra Vopenki o tzw. alternatywnej teorii mno-
gosci, w ktorej rozréznia sie dwa pojecia centralne: skoficzone zbiory oraz klasy.
Ponadto znajdziemy tu rozwazania nad statusem oraz kryteriami przyjmowania
aksjomatdw teorii mnogosci pidra Penelope Maddy oraz tekst koncentrujacy sie
wokot problematyki tzw. czeSciowych realizacji programu Hilberta, autorstwa Ste-
phena Simpsona. W tym ostatnim na istotnym miejscu pojawia sie tzw. matema-
tyka odwrotna.

W trzeciej czesci ksigzki odnajdujemy wyrazisty obraz silnej we wspotcze-
snej filozofii matematyki tendencji odchodzenia od perspektywy Kantowskiej,
w ramach ktdrej matematyke uznaje sie za dziedzine aprioryczna. Dwa splecione
watki dochodza w pracach zawartych w tej czesci przede wszystkim do gtosu:
traktowanie praktyki badawczej matematykow jako gtownego przedmiotu filozo-
fii matematyki oraz akcent potozony na istotne dla matematyki aspekty empiryczne.
Hilary Putnam, Imre Lakatos i Morris Kline sg autorami tekstow tej czesci. Pierw-
szy argumentuje za niezaleznos$cig dwoch zazwyczaj tagczonych w filozofii mate-
matyki stanowisk: realizmu i platonizmu, by opowiedzie¢ sie za pierwszym. Put-
nam postuguje sie przy tym znamiennym dla siebie instrumentarium: argumentem
z niezbednosci (zwanym tez argumentem Quine’a-Putnama, ktory glosi, ze realizm
w kwestii nauk przyrodniczych pocigga za sobg realizm w matematyce) oraz mo-
dalizmem. Wyraza poglad, ze metod quasi-empirycznych uzywano w matematyce
od poczatku jej istnienia. Lakatos optuje w swym tekscie za mozliwg falsyfikowal-
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noscig teorii matematycznych (w sensie Popperowskim), gtoszac, ze podejscia fun-
dacjonalistyczne (czyli stanowiska klasyczne oraz ich warianty wspotczesne) od-
gradzajg matematyke od nauk przyrodniczych przepascig. Przyjecie stanowiska em-
pirystycznego w odniesieniu do matematyki pozwala na zasypanie tej przepasci.

Kline bierze w swym artykule na celownik aprioryczno$¢ matematyki.

Teksty skladajace sie na cze$¢ czwartg cechuje najwieksza roznorodnos¢. Praca
Eugene Wingera, noblisty w dziedzinie fizyki, zawiera refleksje nad fenomenem
skutecznosci technik matematycznych w fizyce. Tekst Gregory’ego Chaitina uka-
zuje wielorakie aspekty twierdzenia Godta o niezupelnosci z punktu widzenia teorii
informacji. Pojawia sie tutaj interesujacy wniosek, ze zjawisko odkryte przez Godta
jest czyms catkiem powszechnym, prdcz tego styszymy kolejny gtos za pokrewien-
stwem matematyki i nauk przyrodniczych.

Nie zabrakto tez tekstu dotykajgcego problematyki najbardziej wspotczesnej,
mianowicie roli, jakg w matematyce odgrywajg nowoczesne metody obliczenio-
we, a zwlaszcza wspomagane komputerowo dowody matematyczne. Artykut Tho-
masa Tymoczko poswiecony jest stynnemu twierdzeniu o czterech barwach, kt6-
rego dowdd - biorgc pod uwage obecny stan wiedzy - da sie przeprowadzi¢ je-
dynie z pomocg komputera, oraz filozoficznym implikacjom takiej roli kompute-
row w matematyce. Wydaje sie, ze uznanie tego ostatniego twierdzenia za udo-
wodnione pocigga za sobg konieczno$¢ przyjecia stanowiska empirystycznego
w kwestii statusu matematyki.

Fragment pracy Charlesa Parsonsa dotyczy strukturalizmu - stanowiska, kt6-
re gtosi, ze liczby naturalne nie sg okreslonymi obiektami, a wtasnosci przystu-
guja im jedynie na mocy zajmowania okreslonego miejsca w pewnych wzorcach
czy tez strukturach. Prefiguracje takiego ujecia znalez¢é mozna m.in. u Russella.
Podejscie to rzuca pewne $wiatto na tzw. problem wieloredukcji (mozliwo$é po-
dania wielu réwnowaznych definicji liczb naturalnych). Tekst Raymonda Wilde-
ra, ktéry inspiracje dla swej filozofii matematyki czerpie z antropologii, pozosta-
wia czytelnika z uczuciem pewnego niedosytu, gdyz przy catej oryginalnosci uje-
cia w minimalnym jedynie stopniu korzysta z catkiem przeciez bogatego zestawu
metod i narzedzi antropologicznych.

Wyhor tekstow z wspdtczesnej filozofii matematyki stanowi kontynuacje an-
tologii tekstéw klasycznych Romana Murawskiegol ktora w biezagcym roku do-
czekala sie trzeciego juz wydania. Trudno zaprzeczy¢, ze najnowsza antologia
Murawskiego, podobnie jak wczesniejsze jego publikacje, jest na polskim rynku
wydawniczym zdarzeniem nie do przecenienia. Relatywne ubdstwo polskojezycz-
nej literatury dotyczacej filozofii i podstaw matematyki, zwtaszcza wspétczesnej,
jest w zestawieniu z innymi dziedzinami tatwo zauwazalne. Jednakze warto$¢ tej

1Roman Murawski, Filozofia matematyki. Antologia tekstéw klasycznych, Poznan 1994,
wyd. 2, oraz Warszawa 2003, wyd. 3.
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pozycji nie ogranicza sie bynajmniej do wypetnienia niszy na rynku wydawnictw
naukowych. Co do autora antologii, to jego prace nie wymagajg u polskiego czy-
telnika rekomendacji: do$¢ powiedzie¢, ze bez publikacji Romana Murawskiego
wcigz niezbyt bogaty zaséb wydawnictw z omawianej dziedziny statby sie nad-
zwyczaj skromny. Autorzy tekstéw zawartych w antologii to postaci nalezace do
Scistej czotowki wspotczesnej matematyki i logiki. Nalezy sie cieszyé, ze prace
te otrzymuje czytelnik w tak eleganckiej i przystepnej formie (ksiazke rozpoczy-
na tresciwe i klarowne wprowadzenie piora Murawskiego, a wszystkie teksty wzbo-
gacono o instruktywne przypisy). Natomiast jesli idzie o kwestie doboru tekstow,
ktérg Roman Murawski porusza we wstepie, to mozna by ja uzna¢ za sporng je-
dynie wowczas, gdyby na tej pozycji publikacje z dziedziny filozofii matematyki
i jej podstaw miaty sie wyczerpaé. Takiej zas mozliwosci, rzecz jasna, nie wolno
bra¢ pod uwage.

Tomasz Piwowarczyk

Pétprzewodnik po feminizmie

Joanna Bator, Feminizm, psychoanaliza,
postmodernizm. Filozoficzne dylematy fe -
ministek ,,drugiejfali”, Gdansk 2001, sto-
wo/obraz terytoria, s. 294.

Problematyce feministycznej poSwieca sie coraz wiecej miejsca, wszelako
w Polsce praktycznie nie ma jeszcze ksigzek o feminizmie pisanych przez pol-
skich autoréw/autorki. Czytelnik zainteresowany i zaznajomiony z tematem po-
radzi sobie bez problemu, siegajac po opracowania anglo- czy francuskojezyczne
i bedzie miat w czym wybiera¢, gdyz na przykiad renomowane wydawnictwo
Routledge na swoich stronach internetowych oferuje przeszto 1377 pozycji z za-
kresu problematyki ptci. Amator, ktéry chciatby zapoznac sie z feminizmem od
strony polskich publikacji, nie ma tatwego zadania. Co prawda w 1999 roku po-
jawita sie ksigzka Kazimierza Sleczki Feminizm. Ideologie i koncepcje spoteczne
wspotczesnego feminizmu, ktérg z pewng ostroznoscig mozna uzna¢ za kompen-
dium wprowadzajace w historie ruchu feministycznego. Pracochtonne i staranne
opracowanie Sleczki wymaga jednak pewnych zastrzezen. Po pierwsze, stopien
zainteresowania autora dokonaniami feminizmu jest wprost proporcjonalny do
stopnia popularnosci feministycznej literatury, w zwigzku z czym skupia sie on



